PUERTO

Katru uzdevumu verté ar 0 +~ 5 punktiem. Risinasanas laiks - 3 astronomiskas stundas

Uzdevumi 9. klasei

Konkursa ,,Sovs ar zvaigzni” piedalas 11 dalibnieki. 3 tiesnesi vérte dalibnieku uzstaganos ballu
sisttma no 1 lidz 10. Pirmais tiesnesis ir sev atvieglojis veért€Sanas procesu un verté dalibnieku
uzstaSanos tikai ar nepara ballem ( 1, 3, 5, 7 ,9). Tapat vért€Sanu atvieglo otrais tiesnesis un verte
dalibnieku uzstasanos tikai ar para ballem (2, 4, 6, 8, 10). Vienigi tresais tiesnesis paliek uzticigs
dotajai sist€mai un verté dalibniekus ar ballém no 1 lidz 10. P&c pirmas uzstasanas izradijas, ka visiem
dalibniekiem ir atSkirigi veértejumi. Pieradit, ka var atrast tadus divus dalibniekus, kuru vertg§jumu
summa dalas ar 3.

Orbitreku ciema ir 20 ciltis, kuras pieltidz dievibas. Katru dievibu pieladz tiesi 3 ciltis. Orbitreki
uzskata, ka bridi, kad kada cilts pieliidz tiesi 7 dievibas, ta atrodas balansa. Viedakie Orbitreki ir
pieradijusi, ka bridi, kad visas ciltis biis balansa, pienaks Pasaules gals. Vai Pasaules gals var pienakt?

Dotas 9 péc argja izskata vienadas mong&tas un sviru svari bez atsvariem. Divas no tam ir izgatavotas no
vieglaka materiala. Abas vieglakas monétas sver vienadi, paréjas 7 smagakas- ari vienadi. Vai ar 4
sversanas reiz€m ir iesp&jams atrast visas vieglakas monétas?

Uz trijstira ABC malam AB, BC un AC atziméti attiecigi punkti C;, A; un B; ta, ka BCy = C1A; =
=A;B; = B;C. Pieradit, ka trijstiira A;B;C; augstumu krustpunkts atrodas uz lenka A bisektrises.

Dots, ka x un y ir nenegativi skaitli, kuru summa neparsniedz 1. Pieradit, ka x* +8x°y® +y? <1.

No pirmajiem 80 naturalajiem skaitliem izv€l&jas 20 para skaitlus un 20 nepara skaitlus. 1zvéleto para
skaitlu summa ir vienada ar izvéleto nepara skaitlu summu. Pieradit, ka starp izv€letajiem skaitliem ir
divi tadi, kuru summa ir 81.

Skolotajam Gabrielam bija aizdomas, ka vina stunda dazi skoléni gul. Slepus pirms stundas vins klases
visos 6 stiiros (klasei ir tada regulara sesstiira forma, kura malas garums ir a) uzstadija kracéjmetrus.
Katrs kracgjmetrs fikse to telpas iekSpus€ guloSo skaitu, kuri no ta atrodas attaluma, kas neparsniedz a.
P&c stundas izradijas, ka visi kracgjmetri kopa fiks€jusi 7 gulosos.

Cik skolénu gulgja stunda? (Par regularu sesstiri sauc sesstiri, kura visas malas ir viendadas un visi
lenki ir vienadi.)
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Trijstura ABC lenki sakrit ar ALMC lenkiem, savukart
ALMC lenki sakrit ar ALMK lenkiem un ALMK lenki K
sakrit ar AKMB lenkiem. Noteikt lenka B lielumu. M
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Katra kvadrata ABCD virsotné ieskriivéta spuldzite. Katra kvadrata mala ir slédzis, kuru nospiezot, tas
spuldzites, kas atrodas attiecigas malas galos, maina savu stavokli: ja spuldzite(-s) ir ieslégta(-s), ta(-S)
izslédzas, bet, ja izslégta(-s), tad ieslédzas. Katrai spuldzitei ir TpaSiba: to ieslédzot pirmo reizi, ta ir
sarkana, ieslédzot otro reizi- dzeltena, treSo reizi- sarkana, ceturto reizi- dzeltena u.t.t. Sakuma
spuldzites A un C ir sarkanas, bet B un D vél ne reizi nav ieslégtas. Vai, vairakas reizes nospiezot
sledzus, var panakt, ka visas spuldzites ir ieslégtas viena krasa?

Dotas tris vienadibas

a’+b? _ 25ab
12

a’+c? _13ac
6

b® +c? _Sbe
2

Atrast tadu skait]u a, b, c trijnieku, ka visas tris vienadibas izpildas.
Pieradit, ka tadu trijnieku ir bezgaligi daudz.

Divi ritenbraucgji sak braukt no viena punkta. Pirmais no tiem dodas dienvidu virziena ciemoties pie
vecmaminas. Kad ritenbraucgjs nobraucis 1 km, tas apstajas, lai atpuistos, tad nobrauc v&l 3 km un atkal
apstajas. Ta vins turpina, katru reizi 1idz nakamajai apstasanas reizei nobraucot par 2 km vairak neka
l1dz ieprieks€jai apstasanas reizei. Nonacis gala pie vecmaminas vins konstatg, ka bija apstajies n
reizes. Otrais ritenbraucgjs pie savas vecmaminas brauc tiesi tada pasa manieré ka pirmais braucgjs,
cela Iidz vecmaminai veicot n apstasanas. Tikai, atSkiriba no pirma, braukSanu vins uzsak pretgja
virziena (ziemelu virziena) un lidz pirmajai apstasanas reizei nobrauc 2 km, nevis 1 km, bet 11dz otrajai
apstasanas reizei nobrauc 4 km, nevis 3 km. Pieradit, ka attalums (kilometros) starp abu ritenbraucéju
vecmaminam dalas ar 2n+3.

Saha galdina katra riitina jaieraksta kads no skaitliem -1; 0; 1. Vai skaitlus var ierakstit, ta, ka katra 2x2
kvadrata ierakstito skaitlu summa buitu 0, bet katra 3x3 kvadrata ierakstito skaitlu summa btitu 1?

Turnira piedalas 10 komandas. Katra komanda ar katru izsp€l€ tiesi n reizes. Neizskirts nav iesp&jams.
Katrai komandai tiek pieskirts indekss, kas norada, cik gara ir bijusi komandas p&d&jo uzvaréto vai
zaud&to spélu sérija. Ja komanda p&dgjas, pieméram, 5 spéles ir uzvar&jusi, tad indekss ir 5. Savukart,
ja komanda p&dgjas, pieméram, 7 spéles ir zaud&jusi, tad indekss ir -7. Kada ir maksimala iesp&jama
visu komandu indeksu summa?

Dots 7 x 7 rutinu tikls ar ratinu malu garumu 1 metrs. Spéletaji Martins un Edgars
pamiSus parvieto katrs savu spéles kaulinu pa riitinu virsotném. Turklat kauligu
katra gajiena drikst parvietot tiesi par 1 metru un tikai uz virsotném, kuras
ieprieks nav bijis neviens cits kaulins. Martins spéli uzsak no virsotnes M, bet
Edgars no virsotnes E. Spélétajs, kurs vairs nesp€j izdarit gajienu, zaude. Kurs
speletajs uzvar, pareizi spél€jot, ja pirmais gajienu izdara Martins?

Dots, ka a ir reals skaitlis. Pieradit

1+a’+a*+..+a*®">2(a+a’+a’ +..+a**™).



