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11. Kklases atrisinajumi

1. Apskatam variantu, kad AD, BC — pamati. Novelk
perpendikulus AE un DF pret taisni BC.
AE = DF =h (taisnstiira pretgjas malas)
S(ABC)=3-BC-h=5(DBC)
S(ABC)—S(BOC)=S(DBC)—S(BOC) A D
S(ABO)=S(DCO)
Gadijuma, ja trapeces pamati ir AB un CD, prasitie trijstiri nav vienadi.
n=3 n=4 n=>5
Ziméjums 1 Ziméjums 2 Ziméjums 3 Ziméjums 4
2. Skat. Zim&umu Nr. 1.
3. Skat. Zim&jumu Nr. 2.
4. a) Skat. Zim&jumu Nr. 3, b) skat. zZIm&umu Nr. 4.
5. Bridi, kad fini$€ ASais, vins ir veicis 1000 m un BrasSais taja pasa laika perioda ( ¢; ) ir veicis 800 m,

800 V., 1000
tadel V4=—— (V .,V V - attiecigo zaku skriesanas atrumi), ¥ 3=—— un —==—n .
Zy Z vV, 800

Analogi, zinot, ka laika ¢, Brasais noskrien visu distanci un Cietusais ir noskrgjis tikai 700 m,

V1000 VyVy ¥V, 1000-1000 1000

V_C_W . Veicam parveidojumus —— ——=——= = .No

V, Ve Ve 800700 560
Sejienes var secinat, ka bridi 7; , kad Asais noskrien 1000 m un fini$€, Cietusais ir noskrgjis 560 m

iegiistam, ka

un atrodas 440 m attaluma no finiSa.



6. Izmantosim Vjeta teorému:

X, +x,=—p
X +x,=¢q
Ta ka dots, ka saknes sakrit ar p un q vertibam, X, un X, varam aizvietot ar attiecigi p un q.
legiistam:
ptq=—p
P q=q

No otra vienadojuma varam secinat, ka vainu p=1 (lidzarto g=¢q ), vai ¢=0 ( p-0=0). Lidz
ar to ieglistam divus atrisinajumus:

p=1
{q=—2
p=0
{ 9=0

7. 2abc> a’—ab’—ac’|:a (air trijstira malas garums, tatad pozitivs)
2be>"a’—b*—¢’
b’+2bc+c’>"a’
(b+c)>"d
b+c>"a (p&c trijstiira nevienadibas)

8. Péc grafika viegli noteikt f (x)=0 saknes. Tasir X,=—4,x,=—2,x,=0,5,x,=2 . To zinot,
varam uzrakstit funkciju forma
flx)=alx-x)(x=x))(x=x;)(x=x,)=alx+4)(x+2)(x-0,5)(x-2) . Lai atrastu a vertibu,
varam noteikt f (0) . No grafika varam nolasit, ka f (0)=16 . Apréekinot
f(0)=a-4-2(-0,5)(-2)=a8 .Lidzarto a=2 un
f(x)=2(x+4)(x+2)(x=0,5)(x=2)=(x+4)(x+2)(2x—1)(x-2) .

9. Novelk BG| EA.
BG||FA !

DG un DA uz vienas taisnes | = A DFA~A DBG
DF un DB uz vienas taisnes

B C
ABGC:AEAD:Gc=AD=DG=3AD:,k=g_G=%
S(DBG)=S(DBC)+S(BCG)=S(DBC)+S(EAD)
S(DBG)=S(BCDE)+S(BCDE)=3S(BCDE) )
2 2 4 F
S(DFA):kz-S(Dgc;)=1_.3S(BCDE)=S (BCDE)
9 4 12 E D




10. Pienemsim, ka nav iesp&jams no svariem nonemt 3 atsvarus ta, lai svari atkal biitu [idzsvara. Kada no

11.

12.

13.

svaru kausiem biis atsvars ar svaru 1 g Skaidrs, ka uz kausa biis v&l kads atsvars, pienemsim, ka
vieglakais no tiem ir ar svaru z grami. Lai nevar &tu nonemt 3 atsvarus, saglabajot Iidzsvaru starp
kausiem, $aja kausa jaatrodas arT atsvaram (z+1) g. Ja tas atrastos uz otra kausa, tad no pirma kausa
varétu nonemt 1 gun z g, bet no otra (z+1) g, svari arvien paliktu 11dzsvara. Analogi m&s varam
secinat par (z+2) g, (z+3) g, ..., n g atrasanos uz pirma kausa. Saprotami, ja z=2 g, tad uz pirma
kausa atradisies visi atsvari, kas nav iesp&jams. Tamdgl atsvars 2 g atrodas uz otra kausa. Zinot, ka uz
pirma kausa stav 1 g,z g, (z+1) g, ..., n g, secinam, ka uz otra atradisies pargjie atsvari—2 g, 3 g, ...,
(z-2) g, (z-1) g. Ja z=5 | tad otrais kauss acTmredzot bus vieglaks par pirmo kausu, jo
2+3+4<1+5+6+... Tatad (z-2) g un 2 g atsvari ir divi dazadi atsvari. Nonemot $os atsvarus no otra
kausa un z g no pirma kausa, svari paliks 1idzsvara, kas ir pretruna ar miisu sakotn€jo pien€mumu.
Tatad var nogemt 3 atsvarus, atstajot abas puses lidzsvara.

Varam izteikt ¢ ka k-m . Tad doto virkni varam sadalit $adas k dalas (katra dala ir m locekl]i):

b,2b,..,bmb(m+1),b(m+2),....2m...b((k—1)m+1),b((k—1)m+2),..., bkm

1. dala 2. dala k-ta dala '
Uzradisim, ka Sim daltfjumam ir speka prasitie nosacijumi. Katra no da]am veido aritm@&tisko
b-m(m+1)

2
(kuri=0, 1,2, ...(k-1)). Attiecigi jebkuru divu dalu loceklu starpibu var izteikt ka b-m-i . Izsakot b
ka k-z,ieglstam k-z-m-i=z-c-i . Tatad katras dalas loceklu summu starpiba dalas ar ¢ un, ta ka

progresiju, tade] visparigi katras dalas loceklu summu més varam izteikt ka b-m-i+

nekadu divu dalu loceklu summas nav vienadas, tad to starpibas nebiis nulle.

Veicam algebriskus parveidojumus
(a+b+c)(d+e+ f)<3(ad+be+cf)
ad+ae+af +bd +be+bf +cd+ce+cf <3ad+3be+3cf
2ad+2be+2cf—ae—af —bd —bf —cd—cf >0
(ad —bd—ae+ be)+(be—ce—bf +cf )+ (ad—cd—af +cf)>0
(a=b){d=e)+(b=c)le= f)+(a=c)(d= f)>0
legiita nevienadiba ir patiesa, jo
(a—b)(d—e)>0 (nodota a>b.d>e un a—b>0,d—e>0)
(b—c)(e=f)>0 (nodota b>c.e>f un b—c>0,e— >0
(a=c)(d=f)>0 (nodota a>c,d>f un a—c>0,d—f>0),

Apskatam viena rindina uzraksttto skaitlu reizinajumu. Apzimesim skaitli kreisaja stabina ar m.

a) Jastabina labaja pusg ir para skaitlis (2n), tad nakamaja rindina skaitlu reizinajums nemainas —
m-2n—2m-n .

b) Ja stabina labaja pus€ ir nepara skaitlis (2n + 1), tad nakamaja rindina abu skaitlu reizinajums ir
par m mazaks — m+(2n+1|—2m-n .



14.

15.

Kad p&c algoritma esam nonakusi pie rindinas, kura kreisaja pusg ir skaitlis m, bet labaja — 1, velreiz
veicam daliSanu un reizinasanu ar 2. legtisim v&l vienu rindinu ar skaitliem 2m un 0. So skaitlu
reizinajums ir vienads ar 0.

Salidzinot ar pirmo rindinu, p&d€jas rindinas (tas, kura labaja puség ir 0) reizinajums ir samazinajies
tieSi par abu sakotngjo skaitlu reizinajumu. Ta ka skaitlu reizinajums no vienas rindinas uz nakamo
samazinas tikai gadijumos, kad labaja pusg ir nepara skaitlis, turklat tas samazinas par kreisaja pusé
uzrakstito skaitli ( m-(2n+1)—2n-n=m ), tad saskaitot visus kreisas puses skait]us rindinas,
kuras labaja puse ir nepara skaitlis, iegiisim pirmas un p&dgjas rindinas skaitlu reizinajumu starpibu —
abu sakotngjo skaitlu reizinajumu.

P&c katras spuldzisu slégSanas un telpas apskatiSanas reizes spuldzites un slédzus var sadalit divas
dalas — spuldzites, kuras netika ieslégtas, un slédzos, kuriem netika nomainits stavoklis, t.i., tie, kuri
varétu ieslégt neieslégtas spuldzites, un spuldzites, kuras tika iesl€gtas un slédzos, kuriem tika
nomainits stavoklis. Savukart, nakamaja spuldziSu slégSanas un telpas apskatiSanas reiz& katru no
divam esoSajam grupam, balstoties uz tajas ieslégtajiem slédziem un iedegtajam spuldzitém, varésim
sadalit vel divas grupas (ta ka sledziem un spuldziteém var bt tikai 2 stavokli ieslégts/izslégts, tad
katru no jau eso$ajam grupam var€sim sadalit ne vairak ka 2 citas grupas). Pec k gajieniem dotas
spuldzités bus sadalitas 2% grupas. Skaidrs, ka bridi, katra grupa bis pa vienai spuldzitei, més visam
spuldzitém zinasim, kur$ sledzis tas iesledz. Tadel, lai p&c k gajieniem mes zinatu, kuru spuldziti

n

ieslédz, kurs slédzis, jabiit speka sekojosai nevienadibai ?Sl ,tatad 2"<2* un k=>n . Tatad

minimalais nepiecieSamais telpas apmekl&jumu reizu skaits ir n (par to, ka ar n reiz€m pietiek, varam
parliecinaties péc katras apmekl&juma reizes, dalot spuldzites ka aprakstits uzdevuma).

Ar S, apzimésim naudas daudzumu, par kadu i-taja gada tiek veikta aiznemuma pamatsummas
atmaksa (i=1,2,3...10). Tad §,=12950-0,05-K, ,kur K, iri-taja gada atlikusi aizngmuma
daja,un S,,,=12950-0,05- (K,-—S,-) . Varam parliecinaties, ka S,,,=1,05-S, . Tatad skaitli S,

1

S . . 2 9 s s s
veido geometrisko progresiju: SLSZZSI-I,OS,szSI'l,OS yee8,,=5,1,05" . Takapec 10

gadiem jaatmaksa viss aizne@mums, tad maksimalais naudas apjoms P, ko Orbitreks var&s aiznemties,

biis vienads ar skaitju S; (katra gada atmaksato daudzumu) summu.

[1-1,05"

1-1,05"]
(1-1,05] '

P=S,+S,:1,05+S 1,05 +... +5,-1,05° =S =(12950—0,05-P)~( 1-1.05)

Parveidojot iegiito vienadibu, ieglistam



10 _ 10
P+0’05P'M=12950.w
1-1,05 1-1,05]

10 _ 10

pl1 QoS 1=108) o [1-1.05%)
[1-1,05] 1-1.05]

P(=0,0540,05-(1-1,05"]|=12950-(1-1,05"|
P (—0,05~ 1,0510)= 12950.(1 _ 1’0510)
12950-1—1,05")

P=—
0,05-1,05"

Varam aprékinat, ka P = 99990.



