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Komandu olimpiade matematika

Katrs uzdevums tiek vértéts ar 0-5 punktiem. Uzdevumu risinasanai dotas
3 astronomiskas stundas. Risinajumos ir jauzrada veiktie aprékini un

(“Vé”ﬁ kopu risinajuma gaita.
2018 Uzdevumi 11. klasei

. Izpildas vienadiba
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Cik reizu skaitlis 2018 paradas vienadibas kreisaja pusée?

Uz galda stav tris dazadas cepures: zala, dzeltena un sarkana. Reinis, Eliza un Toms katrs uzvelk vienu no
cepurém. Zinams, ka izpildas tieSi viens sekojoSajiem apgalvojumiem:

(a) Reinim galva ir zala cepure
(b) Ehzai galva nav zala cepure

(c) Tomam galva nav sarkana cepure
Vai zinot 3o informaciju iesp&jams noteikt kadas krasas cepure ir galva katram cilvékam?

Zinams, ka x un y ir naturali skaitli. Dalot skaitli x ar y, rodas atlikums 24, bet dalot 2x ar y, atlikums ir 11.
Noteikt y vértibu!

Dots trijstaris ABC. Uz malas AB atlikts nogrieznis FN tads, ka AF = FN = NB. Uz malas (B atlikts punkts £
tads, ka FE || AC. H ir FE viduspunkts. Ja FE = EB, pieradtt, ka Cetrstaris HNEC ir paralelograms.

Pa apli sarakstiti vairaki pozitivi skaitli ta, ka katrs skaitlis ir vienads ar kvadratsakni no abu blakusesoSo
skait|u reizinajuma. Atrast visu uzrakstito skait|u reizinajumu, ja zinams, ka viens no skaitliem apltir 1.

Telpa gul 42 skoléni. Vinus uzmodina pavars, kurs tikko ieskré&jis telpa. Vin$ visiem pazino, ka vismaz
viens no klatesoSajiem vakar ir aizticis vina spageti makaronus, jo vin$ redzot vismaz vienu cilvéku, kura
seja ir netira ar spageti mérci. Neviens skoléns gan neatceras iepriekSgjas dienas notikumus. Vini redz
visu paréjo sejas, bet ne savéjo. Pavars pazino, ka ritmiski sitts ar karoti pa katlu, 1dz katrs, kurs zina, ka
vinam uz sejas ir mérce, bas piecélies kajas. P&c katra sitiena katram skolénam ir iespéja piecelties kajas.
Kad pavars sak sitienus, skoléni kluséjot skatas apkart un redz, ka neviens necelas kajas, bet péc tiesi 13
sitieniem kajas peksni piecelas vairaki skoléni. Cik skoléni piecélas kajas?

Piebilde: Saja skola ir visparzinams, ka pavars nespé&j melot un tas, ka ka visi skoléni ir perfekti logiski
domajoSi un patieSam celsies kajas, ja zinas to, ka viniem uz sejas ir spageti mérce. Skoléni sava starpa
nevar neka komunicét.

Atrast visus veselos atrisindjumus vienadojumam x4 = y* — 65
Taisnlenka trijstara ABC hipotendza ir AC. Pieradtt, ka AB + BC < v/2AC.

Katru naturalo skaitli nokrasosim sarkanu, violetu, zilu vai dzeltenu ta, ka katru violeto skaitli var izteikt ka
sarkana un zila skaitla summu un katra sarkana un zila skaitla summa ir violeta. Vai iesp&jams, ka katru
krasu esam izmantojusi bezgaligi daudz reizu?

7 komandas biedri ierodas uz olimpiadi un sparigi risina uzdevumus. P&c visu uzdevumu atrisinasanas
skoléni panem savus zZimulus, bet izradas, ka dazi no biedriem ir panémusi cita rakstamo.
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Skoléni izdomaja metodi, ka apmaintties atpakal ar zimuliem: Cetri no skoléniem sastajas aplt un nodod
savu zimuli pa labi esoSajam. Sauksim So apmainu par “soli”. Pé&c katra sola izpildes, apli stavoSie Cetri
skoléni drikst maintties ar vietam, ka arT pamest apli un sava vieta ielaist skolénu, kas iepriek3gja soll nav
bijis apll. P&c tam aplt esoSie skoléni atkal veic zimuju pado3anu pa apli, tadéjadi veicot jaunu soli.

Vai atkartoti izpildot Sis darbibas, visiem skoléniem ir iesp&jams atglt savus zZimujus?
Izmantojot ciparus 1,2,3,4,5 katru tieSi vienu reizi, izveidot skaitli, kuram ir mazakais attalums Iidz ta

tuvakajam kvadratam. Pieméram, ja izveido skaitli 14352, ta tuvakais kvadrats ir 1202 = 14400, lidz ar to
attalums ir 48.

Atrast mazako naturalo skaitli n, lai batu iesp&jams pilntba noklat patvaligu Saurlenku trijstdri izmantojot
ne vairak ka n vienadsanu trijstarus!

Pieradrt, ka jebkuru polinomu ar realiem koeficientiem p(x) var “sadalit” divos polinomos f(x) un g(x), proti
atrast tadus f(x) un g(x), ka p(x) = f(x) + g(x), ta, lai izpilditos f(1) = g(2) = 0?7 Vai Sis sadalijums ir vienigais
iesp&jamais?

Cik dazados veidos var nokrasot trijstra piramidas skaldnes, ja dotas n dazadas krasas? Ja divi krasojumi
atSkiras tikai ar piramidas rotaciju, tad uzskatisim tos par vienadiem.

Vai eksisté naturali skaitli x,y, z, kam izpildas x? + y? + 2> = kxyz, ja

a) k=3,
b) k=27



