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Piezimes: Uzdevumi nav sakartoti pec grutibas.

Katrs uzdevums ir verts 5 punktu.

Atbildes ir japamato.

Komandas drikst uzdot jautajumus par jedzienu definicijam.
Pieradiyjumos nedrikst lietot mérijumus no dotajiem ziméjumiem.
Uz katras risinajuma lapas ir jauzraksta komandas nosaukums.

Finala uzdevumi 11. un 12. klasei

1. uzdevums Uz tafeles ir uzrakstiti skaitli
1-3,3-5,5-7,---,(4m + 3)(4m + 5)

kur m ir naturals skaitlis. Katru minuti Edgars nodzes 3 skaitlus a, b, ¢ no tafeles, un to vieta
uzraksta skaitli

(a+1)b+1)(c+1)—1—ab+1)—blc+1)—cla+1)
ab + bc + ca

Beigas uz tafeles paliek tikai 2 skaitli: x un y. Pieradit, ka y > 8, ja zinams, ka x = g.

2. uzdevums Doti pozitivi reali skaitli a, b, ¢, ka abc = 8. Pieradit, ka
a’ b? c

V(L +a?)(1+ ) * VA +03)(1+3) * VI +A)(1+a?)

2

4
> -
-3

3. uzdevums Doti naturali skaitli a, b, turklat “—ng + l’le arl ir naturals skaitlis. Pieradit, ka

LKD(a,b) <+a+b. Piezime: par a un b LKD sauc lielako skaitli, kas dala gan a, gan b.

4. uzdevums Atrast visus naturalu skaitlu trijniekus x, y, z > 1, kuri apmierina vienadojumu
2+ TV = 2% 4+ 4.

5. uzdevums Dota realu skaitlu virkne a,,. Zinams, ka a; > a, un 2a,, = a,,_1 +a, 1 katram
n > 2. Kads ir lielakais iespejamais secigu pozitivu virknes loceklu skaits?

6. uzdevums Doti reali skaitli a, b, ¢, d, kuriem izpildas a+b-+c+d = 0 un a®> +b*>+c?+d? =
12. Atrast mazako un lielako iespejamo abcd vertibu, ka ar pie kadam vertibam tas ir iespejams
iegtit.



7. uzdevums Dots trijstiris ABC ar incentru (ievilktas rinka Iinijas centru) I. Saja trijstiirt
ievilkta rinka Iinija pieskaras malai BC punkta D. Punkti F, F' ir izveleti ta, ka BE || AI || C'F,
un /BEI = ZCFI = 90°. Ja DE un DF krusto ievilkto rinka Imiju punktos £’ un F’
respektivi, pieradit, ka E'F' 1L AI.

8. uzdevums Dots m xn rutinu taisnstiris, kura kreisaja apakseja rutina ir Saha bandinieks.
Maksims un Edgars spele sekojosu speli, veicot gajienus viens pec otra: katra gajiena speletajs
bandinieku parvieto jebkura kaiminu ratina, kurai ir kopiga mala ar ieprieksejo rutinu. Tacu
bandinieks nedrikst ieiet rutina, kura tas jau ir bijis. Edgars pirmais veic gajienu, un speli
zaude tas speletajs, kuram nepaliek neviens atlauts gajiens. Kuram speletajam ir uzvarosa
strategija?

9. uzdevums Maksims gaja pa ielu, kad vins peksni iedomajas teoretisku situaciju: turnira
katrs speletajs izspele tiesi vienu speli ar katru no paréjiem speletajiem. Katra spele uzvaretajs
iegtist 1 punktu, zaudetajs — 0, bet neizskirta gadijuma abi sanem % punktus. Péc turnira
atklajas, ka katrs speletajs ieguva tiesi pusi savu punktu speles pret 10 speletajiem ar zemako
punktu skaitu (Katrs no 10 speléetajiem ar zemako punktu skaitu ieguva pusi savu punktu,

spelejot pret parejiem 9). Cik speletaji piedalijas turnira?

10. uzdevums Maksims pavada dienu pludmalé un nolema savakt n akmentinus. Vins tos
sakartoja n kaudzites, kur katra kaudzite ir tiesi 1 akmentins. Maksimam patik divas lietas
— lielas kaudzes un strikti noteikumi. Vins izlema, ka vieniga darbiba, ko vins drikst veikt, ir
panemt vienadu daudzumu akmentinu no divam kaudzem, un apvienot Sos akmentinus jauna
kaudze. Atrast, kads ir mazakais ne tuksu kaudzu skaits (izsakot ar n), kadu Maksims var
iegtit, veicot galigu daudzumu atlauto gajienu.

11. uzdevums Ejot majas no pludmales, Maksims secinaja, ka akmenu kaudze izskatisies
labak no augstaka punkta, tadel izlema uzkapt augsta koka. Kapjot augsa vins iedomajas
sekojosu uzdevumu: atrast visus iespejamos skaitlu parus x,y € Ny, kuriem 2% 4+ 3Y ir naturala
skaitla kvadrats. Atrisinat Maksima uzdevumu.



